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Ερωτήσεις  3  πόντων: 

Θέµατα Καγκουρό 2012                                                Επίπεδο:  5 
(για µαθητές της Β' και Γ' τάξης Λυκείου) 

 

1)  Το ύψος σε cm της επιφάνειας του νερού σε ένα λιµάνι αυξοµειώνεται σύµφωνα µε το 

παρακάτω διάγραµµα. Πόσες ώρες της ηµέρας το ύψος του νερού ήταν µεγαλύτερο από 30 cm; 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Α) 5   Β) 6   Γ) 7   ∆) 9   Ε) 13  

 

2)  Με πόσο ισούται ο αριθµός 3 2 2 ; 

 

Α) 1   Β) 2    Γ) 6 4    ∆) 3 4   Ε) 2  

 
3)  Ο ∆ιόφαντος θέλει να βάλει από έναν 

αριθµό στα τρία άδεια κουτάκια του 

διπλανού σχήµατος. Θέλει το γινόµενο 

των τριών πρώτων αριθµών του σχήµατος 

να είναι 30, το γινόµενο των τριών µεσαίων να είναι 90 και το γινόµενο των τριών τελευταίων να 

είναι 360. Ποιον αριθµό πρέπει να βάλει στο µεσαίο κουτάκι;  

 

Α) 3   Β) 4   Γ) 5   ∆) 6   Ε) 10  

ύψος νερού (cm) 

χρόνος 
(ώρες) 

122
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4) Ο τοίχος αποτελείται από 4 τετράγωνα µε πλευρά 1 µέτρο. Ο 

καλλιτέχνης έβαψε κίτρινο ένα τµήµα του τοίχου (οι καµπύλες είναι 

τεταρτοκύκλια). Πόσο είναι το εµβαδόν του τµήµατος που έβαψε;  

 

Α) π 2
4
+  τ.µ.    Β) π 2−  τ.µ.  Γ) 2π 1

4
−  τ.µ.  

∆) 2π 3
4
+   τ.µ. Ε) 16(π 2)−  τ.µ. 

 
5)  Ένα κοµµάτι χαρτί ABΓ∆ 

σχήµατος ορθογωνίου διαστάσεων 

4cm 16cm×  διπλώνεται κατά µήκος 

της ευθείας MN έτσι ώστε η κορυφή  

Γ  να συµπέσει µε την   A, όπως στην 

εικόνα. Πόσο είναι το εµβαδόν του 

τετραπλεύρου ANMΕ;      

 

Α) 28 cm2       Β) 30 cm2  
       Γ) 32 cm2  ∆) 48 cm2  
       Ε) 56 cm2 

 

6)  Ένα κοµµάτι σπάγκου είναι διπλωµένο 

όπως δείχνει η εικόνα. Κόβουµε τον σπάγκο 

µε µία κάθετη ψαλιδιά για να τον χωρίσουµε 

σε µικρότερα κοµµάτια. Τώρα ένα από τα 

κοµµάτια έχει µήκος 9 cm και ένα δεύτερο 

έχει µήκος 4 cm. Ποιο από τα παρακάτω 

δεν µπορεί να είναι το αρχικό µήκος του 

σπάγκου; (Η ψαλιδιά στο σχήµα δεν είναι 

στην ακριβή της θέση). 

 

Α) 52 cm Β) 68  cm   
Γ) 72 cm  ∆) 88 cm   
Ε) όλα τα προηγούµενα είναι πιθανά 

 

7)  Ποιος είναι ο µεγαλύτερος φυσικός αριθµός n  µε 200 300n 5< ; 

 
Α) 5   Β) 6   Γ) 8   ∆) 11   Ε) 12  

Α 

Β Γ 

∆ 

Ε 

Μ 

Ν 



Καγκουρό: Μαθηµατικά για όλους – τόµος  6 

Θέµατα ∆ιαγωνισµού Καγκουρό 2012 - Επίπεδο  5 43

8)  Ποια από τις παρακάτω συναρτήσεις ικανοποιεί την ισότητα 1 1f
x f(x)

⎛ ⎞ =⎜ ⎟
⎝ ⎠

, για τα x που έχουν 

νόηµα οι παραστάσεις;  

 

Α) 2f(x)
x

=       Β) 1f(x)
x 1

=
+

    Γ) 1f(x) 1
x

= +  ∆) 1f(x)
x

=     Ε) 1f(x) x
x

= +  

 

9)  Ένας πραγµατικός αριθµός x  ικανοποιεί τις ανισότητες 3 2x 64 x< < .  Ποια από τις παρακάτω 

είναι σίγουρα σωστή; 

 

Α) 0 x 64< <   Β) 8 x 4− < <   Γ) x 8>   ∆) 4 x 8− < <   Ε) x 8< −  

 

10)  Στην πραγµατική ευθεία είναι σηµειωµένοι µε    εννέα φυσικοί αριθµοί (βλέπε την εικόνα). 

Γνωρίζουµε για αυτούς ότι 

α) είναι µεγαλύτεροι από 

τον 93 και µικρότεροι από 

τον 112 και β) ακριβώς τρεις είναι πολλαπλάσια του 4.   

Ποιος είναι ο µεγαλύτερος από αυτούς τους 9 αριθµούς;    

 

Α) 100   Β) 102   Γ) 104   ∆) 106   Ε) 108  

 

 
11)  H ηλικία µου είναι διψήφιος αριθµός ο οποίος είναι δύναµη του 5. Η ηλικία του θείου µου είναι 

διψήφιος αριθµός ο οποίος είναι δύναµη του 2. Το άθροισµα των (τεσσάρων) ψηφίων των ηλικιών 

µας είναι περιττός αριθµός. Πόσο είναι το γινόµενο των ψηφίων των ηλικιών µας;   

 

Α) 240   Β) 2010   Γ) 60   ∆) 50   Ε) 300  

 

12)  Από ένα γκρουπ 100 τουριστών, οι 90 επισκέφθηκαν το Αρχαιολογικό Μουσείο, οι 90 το 

Βυζαντινό Μουσείο και οι 90 το Λαογραφικό Μουσείο. Ποιος είναι ο µικρότερος δυνατός αριθµός 

τουριστών που επισκέφθηκαν και τα τρία αυτά αξιοθέατα; 

 

Α) 90   Β) 85   Γ) 80   ∆) 75   Ε) 70  

 

13)  Ποιο είναι το σύνολο λύσεων της ανίσωσης x x 3 3+ − > ; 

 

Α) ( , 0) (3, )−∞ ∪ + ∞   Β) ( 3, 3)−   Γ) ( , 3)−∞ −    

∆) ( 3, )− + ∞   Ε) όλοι οι πραγµατικοί αριθµοί 

Ερωτήσεις  4  πόντων: 
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14)  Τα παιδιά µιας τάξης έχουν στη τσάντα τους, το καθένα, από 1 έως 5 βιβλία. Ο µέσος όρος 

των βιβλίων όλων µαζί των µαθητών της τάξης είναι 4. Ο µέσος όρος των βιβλίων των αγοριών 

είναι 3,6 και των κοριτσιών είναι 4,2. Ποιο από τα παρακάτω είναι σωστό για τα παιδιά της τάξης 

αυτής; 

 

Α) Τα αγόρια είναι διπλάσια από τα κορίτσια   
Β) Τα αγόρια είναι τετραπλάσια από τα κορίτσια   

Γ) Τα κορίτσια είναι διπλάσια από τα αγόρια   
∆) Τα κορίτσια είναι τετραπλάσια από τα αγόρια   

Ε) Τα κορίτσια είναι όσα τα αγόρια 
 

15)  Οι εικόνα δείχνει έναν τετράγωνο κήπο 

πλευράς 16 µέτρων. Τα τριαντάφυλλα έχουν 

φυτευτεί σε µια περιοχή η οποία (βλέπε το σχήµα) 

αποτελείται από ένα ορθογώνιο τρίγωνο και τα τρία 

τετράγωνα στις πλευρές του. Πόσο είναι το 

εµβαδόν της περιοχής του κήπου µε τα 

τριαντάφυλλα; 

  

Α) 114 m2 Β) 130 m2 Γ) 144 m2  
∆) 160 m2 Ε) 186 m2 

 

16)  Κάποια µέρα η µύτη του Πινόκιο είχε µήκος 8 cm. Κάθε φορά που ο Πινόκιο έλεγε την αλήθεια, 

η µύτη µίκραινε κατά 2 cm ενώ κάθε φορά που έλεγε ψέµατα η µύτη διπλασιαζόταν σε µήκος. 

Εκείνη την ηµέρα ο Πινόκια είπε δύο φορές την αλήθεια και δύο φορές ψέµατα (αλλά όχι κατ’ 

ανάγκη µε αυτή την σειρά). Ποιο είναι το µεγαλύτερο δυνατό µήκος που θα µπορούσε να φτάσει η 

µύτη του εκείνη την µέρα;  

 

Α) 22 cm    Β) 24  cm Γ) 26 cm    ∆) 28 cm     Ε) 30 cm 
 

17)  Ένα ισόπλευρο τρίγωνο περιστρέφεται γύρω από ένα τετράγωνο πλευράς 1, όπως στην 

εικόνα. Πόσο είναι το µήκος της 

καµπύλης που θα διαγράψει το σηµείο  

Α  όταν το σηµείο αυτό επιστρέψει για 

πρώτη φορά στην αρχική του θέση; 

  

 

Α) 4π          Β) 19π
6

         Γ) 8π      ∆) 14π
3

     Ε) 21π
2

 

16  m 

16  m

Α
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Ερωτήσεις  4  πόντων: 

18)  Η εικόνα δείχνει ένα ορθογώνιο τρίγωνο 

µε πλευρές 5, 12 και 13 και ένα ηµικύκλιο 

που εφάπτεται στις πλευρές του. Πόση είναι 

η ακτίνα του ηµικυκλίου; 

 

Α) 7
3

  Β) 10
3

  Γ) 12
3

   

∆) 13
3

  Ε) 17
3

 

 

19)  Ένα ρολόι έχει σχήµα ορθογωνίου 

παραλληλογράµµου. Πόση είναι η απόσταση x, 

πάνω στο καντράν, µεταξύ των ψηφίων 1 και 2, 

αν η απόσταση µεταξύ των 8 και 10  είναι 12 

cm;  

  

Α) 3 3  Β) 2 3  Γ) 4 3   

                 ∆) 2 3+         Ε) 12 3 3−  

 

 

20)  Ένα καγκουρό θέλει να φτιάξει µία µακρόστενη κατασκευή από ζάρια (στα ζάρια το άθροισµα 

των αριθµών στις απέναντι έδρες είναι 7). Ένα τµήµα της κατασκευής φαίνεται στο σχήµα. 

Επιτρέπεται να κολλήσει δύο έδρες 

µόνο αν έχουν τον ίδιο αριθµό. Θέλει 

το άθροισµα όλων των αριθµών στην 

εξωτερική µεριά της κατασκευής (πάνω, κάτω, µπρος, πίσω, δεξιά, αριστερά) να είναι 220. Πόσα 

ζάρια θα χρειαστεί;  

 

Α) 7      Β) 8     Γ) 14         ∆) 15        Ε) κατασκευή µε άθροισµα 220 είναι αδύνατη 

 

 

21)  Στον πίνακα είναι γραµµένοι 20 αριθµοί. Σχηµατίζουµε όλα τα δυνατά γινόµενα οποιωνδήποτε 

δύο από αυτούς (το γινόµενο των α και β το µετράµε µία φορά, όχι ως αβ και βα). Αν ακριβώς 77 

από αυτά τα γινόµενα είναι  αρνητικά, πόσοι από τους αρχικούς αριθµούς είναι ίσοι µε 0; 

 
Α) 1   Β) 2   Γ) 3   ∆) 7   Ε) 11  

12 

13 
5 

10             11    12     1               2   

8              7      6      5               4   

3   9   
x  cm  

12  cm  
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22) Έστω Ν ο πιο µικρός φυσικός αριθµός (γραµµένος στο δεκαδικό σύστηµα) ο οποίος έχει την 

ιδιότητα: Η προσθήκη του ψηφίου 1 στην αρχή του τον κάνει 9 φορές µεγαλύτερο.  

Ποιο από τα παρακάτω αληθεύει για τον Ν;   

  
Α) N 27≤   Β) 27 N 81< ≤   Γ) 81 N 243< ≤    

∆) 243 N 729< ≤   Ε) δεν υπάρχει τέτοιος αριθµός 

 
23)  Οι αριθµοί  α, β, γ, δ  και  ε  είναι οι  2, 3, 4, 5  και  6  αλλά όχι κατ’ ανάγκη µε αυτή τη σειρά. 

Αν  2 2 2 2 2α β γ δ ε+ + = + , µε πόσο ισούται το  α β γ+ + ;  

  

Α) 7   Β) 8   Γ) 9   ∆) 10   Ε) 11  

 
24)  Ένα περίεργο κοµπιουτεράκι µπορεί να κάνει µόνο δύο ειδών πράξεις µε κλάσµατα. α) Να 

αυξήσει τον αριθµητή του κατά 8 µονάδες και β) να αυξήσει τον παρονοµαστή του κατά 7 µονάδες. 

Ξεκινώντας από το κλάσµα  7
8

  και κάνοντας διαδοχικά, µε κάποια σειρά, τις παραπάνω πράξεις Ν 

φορές συνολικά, κατέληξε σε κλάσµα ίσο µε το 7
8

. Ποια είναι η µικρότερη δυνατή τιµή του Ν; 

 

Α) 56   Β) 81   Γ) 109   ∆) 113    

Ε) Ποτέ δε θα βρει ξανά κλάσµα ίσο µε 7
8

 

 
25) Ο Πυθαγόρας έγραψε στον πίνακα διαδοχικούς φυσικούς αριθµούς αρχίζοντας από το 1. Μετά 

πρόσθεσε τους αριθµούς που έγραψε. Όµως έκανε λάθος και κάποιον αριθµό τον πρόσθεσε δύο 

φορές. Αν το άθροισµα που βρήκε ήταν 220, ποιον αριθµό πρόσθεσε δύο φορές;   

  
Α) 10    Β) 20    Γ) 30    

     ∆) 155     Ε) κανένα από τα προηγούµενα 

 
26)  Πόσες αναδιατάξεις (x1, x2, x3, x4) του συνόλου  { }1, 2, 3, 4  υπάρχουν έτσι ώστε η παράσταση  

1 2 2 3 3 4 4 1x x x x x x x x+ + +   να είναι πολλαπλάσιο του 3; (Σηµείωση: Αναδιάταξη σηµαίνει 

διευθέτηση των  { }1, 2, 3, 4   µε οποιαδήποτε σειρά, όπως  (2, 1, 3, 4), (3, 4, 2, 1), (1, 2, 3, 4) και 

λοιπά, οι οποίες θεωρούνται διαφορετικές.) 

 

Α) 8   Β) 12   Γ) 14   ∆) 16   Ε) 24 
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27)  Στον πίνακα είναι ζωγραφισµένα το γράφηµα της παραβολής 2y x=  και 2012 ευθείες 

παράλληλες της  y x= , κάθε µία από τις οποίες τέµνει την παραβολή σε δύο σηµεία. Πόσο είναι το 

άθροισµα των τετµηµένων όλων αυτών των κοινών σηµείων; 

 

Α) 0   Β) 1   Γ) 1006  ∆) 2012  Ε) δεν µπορούµε να ξέρουµε 

 

28)  Γράφουµε διαδοχικά µία ακολουθία αριθµών που ξεκινά ως 1, 1, 0, 1, 1− ,… Οι δύο πρώτοι 

είναι ο  1a 1=  και ο  2a 1= . Ο τρίτος όρος είναι ίσος µε την διαφορά των δύο προηγούµενών του, 

δηλαδή  3 1 2a a a= − . Ο τέταρτος είναι ίσος µε το άθροισµα των δύο προηγούµενών του, 

4 2 3a a a= + . Κατόπιν συνεχίζουµε µε το ίδιο µοτίβο, δηλαδή  5 3 4a a a= − , 6 4 5a a a= + , και 

λοιπά (εναλλάξ διαφορά και άθροισµα). Πόσο είναι το άθροισµα των 100  πρώτων όρων της 

ακολουθίας; 

 

Α) 0   Β) 3   Γ) 21−   ∆) 100  Ε) 1−  

 

29)  Ο ∆ιόφαντος επέλεξε δύο αριθµούς Χ και Υ από το σύνολο  { }1, 2, 3, ..., 17 . Το γινόµενο  ΧΥ 

ισούται µε το άθροισµα των υπόλοιπων 15 αριθµών του συνόλου. Πόση είναι η τιµή του  X Y+ ; 

 

Α) 23   Β) 25   Γ) 27   ∆) 29   Ε) δεν µπορούµε να ξέρουµε 

 

30)  Κάθε γάτα στη Χώρα των Θαυµάτων είναι είτε σοφή είτε τρελή.  Αν µία σοφή γάτα βρεθεί σε 

ένα δωµάτιο µε 3 τρελές, τότε τρελαίνεται και αυτή. Αν µία τρελή γάτα βρεθεί σε ένα δωµάτιο µε 

τρεις σοφές, τότε αυτές καταλαβαίνουν ότι  είναι τρελή. Μια µέρα 3 γάτες µπήκαν σε ένα άδειο 

δωµάτιο. Μετά µπήκε η 4η γάτα και λίγο αργότερα βγήκε η 1η. Μετά µπήκε η 5η γάτα και λίγο 

αργότερα βγήκε η 2η, και ούτω καθεξής µέχρι την 12η. Όταν µπήκε η 12η γάτα συνέβη για πρώτη 

φορά ότι οι τρεις από τις γάτες (όχι κατ΄ ανάγκη οι τρεις ήδη µέσα στο δωµάτιο) κατάλαβαν ότι η 

τέταρτη ήταν τρελή. Πόσες ήταν οι σοφές γάτες όταν τέλειωσε η διαδικασία αν ξέρουµε ότι 

υπάρχουν τουλάχιστον δύο τρελές; 

 

Α) 5 σοφές   Β) 6 σοφές  Γ) 7 σοφές  
∆) 8 σοφές    Ε) κανένα από τα προηγούµενα 

 


